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L2SMG E34 - Exponetielles de matrice (suite)
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Exercice 1 Soit la matrice A = ( 3 g1l

de R.

1. Déterminer les valeurs propres et les espaces propres de A (on trouvera une base de
chaque espace propre).

) dans M>(R), ol a est une constante

2. Calculer exp(tA) et en déduire A™ pour tout n dans N.

ta

3. Soit B(t) = (eo

>. Résoudre le systeme différentiel

X'(t) = AX(t) + B(t).
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Exercice 2 Soit la matrice A= |1 —1 —1| dans M3(R).
2 =2 0

1. Déterminer les valeurs propres et les espaces propres de A (on trouvera une base de
chaque espace propre).
2. Calculer exp(tA) et en déduire A™ pour tout n dans N.

0
3. Soit B(t) = | cos(t) | . Résoudre ’équation difffentielle matricielle
2€2t
X'(t) = AX(t) + B(t).
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Exercice 3 (juin 2003) Soit A=| 1 0 —4
0 -1 4

a. Déterminier la fonction matricielle ¢ — et4.
b. Déterminer pour tout n € N la matrice A™.
c. Résoudre le systeme différentiel suivant :

r=—-z+y
Yy =z —4z
Z=—y+4z



